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Primer Juego de Ejercicios

1. (1 punto) Suponga que tres votantes (A, B y C) eligen una de tres politicas posibles (1, 2
y 3) en base a la regla pura de la mayoria. El orden de preferencias es:
A:1>=2%3; B:1>-2>3;C:2>1>3 . (Existe una politica ganadora de Condorcet?

Fundamente su respuesta.

2. (1 punto) Muestre que la siguiente funcion de preferencias de politica satisface la
propiedad de un solo cruce: W'(g)=(y- g)y—+H (g). En esta expresion, y es el ingreso
y

medio, ' es el ingreso del individuo i, g es el gasto publico per céapita y H(g) es una funcion
creciente y concava.

3. (2 puntos) Todos los individuos de un pais tienen un mismo ingreso (y). El gobierno
cobra una tasa de impuestos al ingreso (T) y provee dos bienes publicos (g; y g per capita).
Los individuos también consumen un bien privado “c”. La poblacion es heterogénea en
términos de sus preferencias por los bienes publicos. La utilidad del individuo i es:
u' = Ln(c)+ 0{’ALn(g1 )+ ( - )Ln(gz).

3.1. ;Satisfacen estas preferencias la condicion de preferencias intermedias?

3.2. Determine el par (g;,g) preferido por el votante i, si @' =1.

4. (5 puntos) Un pais esta compuesto por dos grupos de ciudadanos. El grupo 1 tiene 1
millén de votantes y el grupo 2 tiene 2 millones de votantes. Hay un gobierno que puede
hacer transferencias de un grupo a otro. Sea t; la transferencia que recibe cada miembro del
grupo 1 y t, la transferencia que recibe cada miembro del grupo 2 (valores negativos de t; o
de t, representan entonces transferencias desde los individuos de los grupos 1 y 2,
respectivamente). Todos los individuos tienen el mismo ingreso de 10 unidades antes de las
transferencias y, por lo tanto, el ingreso después de transferencias es (10+t1) para los

miembros del grupo 1 y (10+t2) para los miembros del grupo 2. Las preferencias de los
individuos por el ingreso disponible se pueden representar por una funcion de utilidad
continua, creciente y céncava: u(10+¢, ), u'>0, u"<0, i=12. La restriccion presupuestal
del gobierno resulta: ¢, +2¢, = 0. El gobierno no puede extraer de un individuo mas que los
ingresos que el individuo tiene antes de las transferencias, es decir que se debe verificar
que: t, 2-10y ¢, 2-10 .

4.1. Determine la politica preferida por los ciudadanos de cada grupo.
4.2. ;Se satisface la condicion de que las preferencias de politicas tienen “un solo
pico”?
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Suponga que dos candidatos compiten por las preferencias del electorado ofreciendo
transferencias. Su nico objetivo es ganar las elecciones. Tienen capacidad de comprometer
sus politicas durante la campaia electoral. El candidato A presenta una plataforma electoral

(¢,¢7) y el candidato B presenta una plataforma (¢, 7).

4.3. Determine las plataformas de ambos candidatos en el equilibrio politico.

Suponga ahora que los individuos tienen ciertas preferencias partidarias. El indice de
utilidad o representa la preferencia partidaria neta por el candidato B. Teniendo en cuenta
las preferencias de politicas y las preferencias partidarias, un votante con preferencia
partidaria & vota por el candidato A si: u(10+¢')>u(10+¢*)+ o . Los ciudadanos tienen

preferencias partidarias heterogéneas, distribuidas uniformemente en la poblacion con
media cero y densidad ¥ (la misma en ambos grupos). Los candidatos no conocen la
preferencias partidarias individuales cuando eligen su plataforma electoral, pero conocen la
distribucion de esas preferencias.

4.4. Muestre que el numero de votos que obtiene el candidato A (en millones) estd dado
por la siguiente expresion:

yH :%+ L0+ 1) = w0+ 7 )+ 2u(10 + £8) - 2u(10+ 2 )l .

4.5. Determine las plataformas de ambos candidatos en el equilibrio politico,
suponiendo que su objetivo es maximizar el nimero de votos.

5. (1 punto) Considere un modelo de elecciones con lobbies ofreciendo contribuciones para
el financiamiento de las campafias electorales. Los candidatos comprometen el gasto
publico (g) durante la campafia. El financiamiento del gasto publico se hace con un
impuesto proporcional al ingreso, con lo cual la politica fiscal resulta redistributiva. El
modelo es el mismo que presentan Persson y Tabellini (2000, seccion 3.5) y es el
presentado en clase (seccion 2.4), salvo que la funcion de objetivos del lobby J recoge el
supuesto de que el costo de la contribucion para el lobista es tanto mayor cuanto menor es
su ingreso:

P (g, )+ (- P (g,)- |t /v P +(c2/y' V]

Hay tres grupos (pobres, clase media y ricos) igualmente numerosos (a'=1/3, para todo J).
Suponiendo que todos los grupos estan organizados para hacer contribuciones (O'=1, para
todo J), diga si la accion de los lobbies desplaza el equilibrio politico hacia mas o menos
gobierno. Fundamente su respuesta.
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Pauta de respuesta

1. Si, la politica 1 es ganadora de Condorcet. En una primera ronda, enfrentamos 1 a 2 y
vence 1 por ser preferida por A y por B. Luego enfrentamos a la ganadora de la primera
ronda, es decir a 1, y a 3. Nuevamente 1 vence a 3.

2. La propiedad de un solo cruce se cumple si se verifica la siguiente condicidon (y su
simétrico que no incluyo): si a prefiere g' a g", siendo g™g", entonces todos los "mas
pobres" que a (los b tales que yb<y”) prefieren también g' frente a g". Lo que se pide
entonces es demostrar que esta condicion (y su simétrica) se verifica en este caso particular.
Dada la forma de la funcion de preferencias de politica, se verifica que a prefiere g' a g" si
se cumple que:

a

we(g)-w(g")=(r—g) yy

a

+H(gv){<y—g">{v +H(g">}

= (g"—g')yy +H(g')-H(g")>0
Se trata de mostrar que la misma desigualdad debera ser entonces valida para b, si y’<)“.

a

W (¢)- (") = <g"—gv>yy” ()= H(E)> (-¢) + H(e)- )

dado que (g"-g’)<0y »’<y". Se concluye entonces que:

w(g)-w'(g")>w(g")-w(g")>0

Queda pendiente demostrar el simétrico, es decir que los mas ricos que a preferiran un
gobierno mas chico que a.
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3.1. Primero deduzco la funcién de preferencias de politica de los votantes. Los individuos
enfrentan la restriccion presupuestal ¢<(1—7)y. Eligen consumir todo su ingreso

disponible: ¢ = (1—7)y. Saben que el gobierno tiene la siguiente restriccion presupuestal:
g tg, =y =>7= (g1 +g, )/y Por lo tanto, las preferencias de politica de “i” son:
u' (gl,gz;ai)z Ln(y-g,—g,)+a'Ln(g,)+ ( -a' )Ln(gz). Reordenando  términos:
u' (gl,gz;ai)z Ln(y—g,—g,)+Ln(g,)+a'(Ln(g,)—Ln(g,)). Esto puede escribirse
entonces como: u(.)=J (gl, g, )+ K (ai )H (gl, g, ), donde K (0/) es obviamente monoétona.

32. Si a'=1, entonces la funcion de preferencias de politica se reduce a:
ui(gl,gz;ai)z Ln(y - g -g )+ Ln(g, ). Hay que notar antes que nada que esta funcion es
decreciente en g, y, por lo tanto, el optimo es g, =0 (dado que g, =0). Luego

resolvemos para g, que si presenta un optimo interior:
1 1
L0 VN S S R
g, y—&8 & 2
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4. (Donde dice 1.1 debe decir 4.1, etc.)
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5. Resuelvo el modelo con la funcion de utilidad del lobby modificada. La proporcion de

votos por A sigue siendo: 7, =;+¢z a’o”’ . La probabilidad de que gane A responde a
J

la misma expresion del modelo visto en clase y presentado por Persson y Tabellini. Lo que
se modifica ligeramente es el programa que resuelven los lobistas:

Maximizar PAWJ(gA)+(1—PA)VVJ(g;_z;)—%I(CA{/J’J)2 +(C;/yj)2J

cy,Cx

sujeto a :
P, = ;"‘ W{ZJ:“J(WJ(gA) - WJ(&;))"’ h(CA - CB)j|
C,=>.0'a’C;, C,=>.0a'C;
J J
C120, C;=0

Resulta entonces que las contribuciones son:

C) = MaxlO, yhat' W (g.) - W (g, )ZJ

Los politicos eligen entonces el gasto que resuelve:

Maximizar P, = z o’ ll// +0’ (yh) o (yJ )2 P/VJ (g4)+cte
84 J

Es decir que maximizan una funcién de bienestar social a la Bentham donde las
ponderaciones de los grupos organizados son mayores cuanto mayor €s su ingreso per
capita. En el 6ptimo se verifica:

op,, J J Sl j(gj)
FA=N adlw+ 0’ (vh) o ———o4-
g, ; [W e’ v’) 9g,

-k mralhf] - s fet) o

Y
Los dos partidos hacen lo mismo en equilibrio: g* = g% = g4 . Puede entonces escribirse

que el gasto en el equilibrio con lobbies sera: g" = H ;l (j>/ y), donde:
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J
1zqulerd0 es un promedio ponderado de los ingresos donde reciben mayor ponderacion los

y=

ingresos mayores. Se concluye entonces que: g4 < g *, siendo g* el gasto correspondiente
al "optimo social" (sin lobbies). Este resultado de un menor gasto publico en equilibrio es
consistente con la observacion hecha mas arriba de que los grupos con mayor ingreso per
capita se benefician. En este modelo, el gobierno pondera mas a los ricos al elegir el monto
del gasto y los ricos prefieren un gobierno mas chico.



